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1. Dané integrály převeďte užitím goniometrických substitucí a pravidel pro integraci gonio-
metrických funkcí na integrály z racionálních funkcí (které již nemusíte dopočítávat):

a)
∫

x3 dx
√

a2 − x2

[

−a3
∫

(1− t2)dt
]

,

b)
∫

√
x2 − 2x+ 10 dx

[

6
∫

dt
(1− t2)2

]

,

c)
∫

√
4x − x2 dx

[

4
∫

dt − 16
∫

z2

(1 + z2)3
dz

]

,

d)
∫

√

(x2 − 1)3 dx
[
∫

y4

(1− y2)3
dy

]

.

2. Pomocí Eulerových vzorců vypočtěte
∫

e2x sin x dx
[

e2x

5
(2 sin x − cosx) + C

]

.

3. Vypočtěte užitím Newtonova vzorce s tím, že nejprve najdete potřebné funkce primitivní:

a)
∫ π

−π

cos5 x dx [0] ,

b)
∫ π/3

π/6

dx
sin x

[≈ 0, 768] ,

c)
∫ π/2

0

cos 2x sin 4x dx
[

2
3

]

,

d)
∫

2π

0

cos x cos 3x cos 5x dx [0] .

4. Vypočtěte I =
∫ π/4

0

tg3 x dx takto: Čtyřmi různými substitucemi převeďte příslušný neur-

čitý integrál
∫

tg3 x dx na integrál z racionální funkce, z těchto čtyř výsledků vyberte ten

nejjednodušší a příklad dopočítejte jen tímto jedním způsobem.
[

cos x = t

∫

t2 − 1
t3
dt, sin x = t

∫

t3

(1− t2)2
dt, tg x = t

∫

t3

1 + t2
dt,

tg x
2
= t 16

∫

t3dt
(1− t2)3(1 + t2)

; I =

(

ln

√
2
2

)

+
1
2

]

Dobrovolná úloha H:

H1. Vypočtěte
∫

x cos x − sin x

x2
dx.

H2. Vypočtěte
∫

lnx
√
1− x

dx.


