Doplnék k prednasce z 9. 11. 2009 — odvozeni

2) A=)\ = \; € R (dvojnésobny realny charakteristicky kofen)
FSR: y; = e, yp = z e,
Uloha 0.1. Ukaste, Ze yy je Tesenim HLDR, ;.

Reseni. Piimo dosadime:

Yo :xe)\x7 y; :e)\x_'_)\xe)\z’ y//:)\eAm+>\eAx+)\2xeAz :2>\e)\m+)\2xe)\x

vy +ayy,+bys = 0,
22X eM 4+ X2z e 4q (e’\x +Ax e)‘“”) +b (x e)‘m) = 0,

’\‘”[2>\+)\2x+a+a)\x+bx

=0

]
[ (A2 + a) + b) +2)\+a] — 0
0

nebot prvni vyraz je levou stranou charakteristické rovnice (a tak po dosazeni jejiho
feSeni \ je roven nule).
Druhy vyraz mtzeme prepsat nasledujicim zptisobem:

2)\+a=2(—g>+a:—a+a:0,

nebot
(z predpokladu)=0
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3) A = a+10, \y = ax —15 (dva komplexné sdruzené char. kot.)

FSR: y; = €™ cos Bz, Yo = €**sin Bx.
Uloha 0.2. Ukaste, Ze Y1 a Yo jsou reseni HLDR, ;.

Reseni. Pfimo dosadime:

no= & cos(B),
vy = ae*cos(Br) — B sin(Br),

vl = a’e™ cos(fr) — 2a8e™ sin(Gx) — e cos(Bu),

Yy + ayy + by
o? e™ cos(Bx) — 2a3 e sin(Bz) — 5% e cos(Bx)+

a0 e cos() — Be sin(Bx) ) + (e cos(dx))
e (oé2 cos(fz) — 2aBsin(Bz) — §2 cos(Bx)+
aa cos(Bz) — afsin(Gz) + beos( ﬂa:))
e cos(fz) (a2 — B +aa+ b) + %% gin(Gz) ( 203 — a5>
Nyni je tieba ukazat, e vyrazy
(@®> = B> +aa+b) a (—2a8—aB)

jsou rovny nule.
Z charakteristické rovnice

M4al+b=0, (kde D =a*>—4b<0),

vime, Ze
—a +iv4b — a? / 2
)\12: ¢ ! a4 :—E:I:z b-(g),
’ 2 2 2
tedy
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a opacné

2
@ =—2a, b:52+(g)2:52+(ﬂ) — 3% 1l

2

Dosadime do zkoumanych vztahi:
A —Ftaa+b=0>—3—2a0++a?=0,

—2af —aff = —2a8 + 2a3 = 0.

Y1 je tedy opravdu feSenim.
S 12 pracujeme obdobné.



