KMA/MAT1 Cviceni ¢. 8,
8. listopadu 2016

9 Funkce 1: vlastnosti, elementarni

9.1 Parita
Uloha 1 (éK—S.l?). Urcete paritu ndsledujicich funkci:

a)f:y:%ﬂ,xeﬂ%, [ lichd |

R - )
b)g:y:m,xER, _suda}

1 -
c) h:y= :132_:—x1’ xr eR. | ani lichd, ani sudd




9.2 Inverzni funkce

Véta 9.1 (SK—S.QG). Necht f je prostd funkce a f= funkce k ni inverzni. Potom
plati

(a) f~1 je prostd funkce.

(b) Je-li f rostouci (klesajici), potom je f=1 také rostouci (klesajici).

. pd 2

Uloha 2 (SK-3.27). Overte, Ze k funkci f 1y = vt existuje inverzni funkce.
:L‘ ——

Jestlize ano, tak ji najdéte.

Vysledky. e Funkce f je prosta,

_3x+2
-1

o D(f) =H(f7") =R\ {3},
o H(f)=D(f™") =R\ {1}.

e Grafy: viz obrazek 2.

o [(x)

9.3 Transformace grafu funkce

Uloha 3. Pomoci grafu funkce f : y = x2 nakreslete grafy funkei s funkcnim
predpisem fi(z) = =22, fo(z) = (z — 1)%, f3(z) = (x +2)? a fa(z) = —32°.

Vysledky. Grafy: viz obrazek 3. m

Uloha 4. Pomoci grafu funkce fo : y = |z| nakreslete graf funkce s funkénim
predpisem f(x) = — |z — 2| + 3.

Vysledky. Postupné kreslime grafy funkei fi(x) = |x — 2| (posun grafu o 2 do-
prava, fo(x) = —|x —2| (pfevrdceni grafu kolem osy z) a nakonec f(x) =
— |z — 2| + 3 (posun o 3 nahoru). Grafy: viz obrazek 4. O



3r+ 2
r—1"

WAOE

T+ 2
r—3

Obrazek 2: Grafy k tloze 2: f(z) =



Obréazek 3: Grafy k uloze 3: f(z) = 22,
fal@) = (042 & fula) = —322
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Obrazek 4: Grafy k tloze 4: fo(z) = |z|, fi(x) = |z —2|, [o(z) = —|r—2] a

f(z)=—|z—2|+3.



Elementarni funkce
Zékladni elementarni funkce:
e exponencialni a logaritmické,
e mocninné,

e goniometrické a cyklometrické,

e hyperbolické a hyperbolometrické.

Elementarni funkce: funkce, které lze vytvorit ze zakl. elem. fci pomoci kone¢ného
poctu operaci

o sEitani,

odéitant,
e nasobeni,

déleni a

skladani.

9.4 Funkce exponencialni a logaritmicka
Exponencialni funkce o zakladu a
e Predpis: f:y=da",kdea>0,a#1, z€R.
e Vlastnosti:
- D(f) =R,
— H(f) = (0,00),

ani suda, ani licha,

— neni periodicka,
— rostouci pro a > 1,

— klesajici pro a € (0,1).

e Pravidla: pro vsechna z,y € R plati

a” ™V =a"-a¥, a* V= —, (a®)¥ = a™.



9.4.1 Funkce logaritmicka o zakladu a
je inverzni k funkci exponencialni, tedy
log, =y <= d'=ux.
e Predpis: f:y=log,x,kdea>0,a#1, x>0,
e Vlastnosti:

- D(f) =R* = (0,0),
- H(f) =R,

ani suda, ani licha,

neni periodicka,
— rostouci pro a > 1,

— klesajici pro a € (0,1).

e Pravidla: pro vSechna z,y > 0 a s € R plati

loga (ﬂfy) = loga $+10ga Y, loga g = loga I_loga Y, loga =5 loga L.
Y

. « -3
Uloha 5 (SK-4.3). Urcete definic¢ni obor funkce f:y = log% z 3
x

Vysledky. D(f) = (—o0,—3) U (3,00). O
Uloha 6 (SK-4.6). Urcete definicni obor funkce f:y = \/In(x%—1).
Vijsledky. D(f) = (—o00,—v2) U(V2,+00). O

Priklady k procviceni (str. 71-72) 1, 2, 3, 7 a 8.
Kdyz zbude cas, tak dalsi z prikladi k procviceni.



