
Logika: Oznaème M mno¾inu v¹eh mu¾ù a Z mno¾inu v¹eh ¾en. Relae S(m; z) znamená, ¾e mu¾ m jeman¾elem ¾eny z: Relae L(m; z) znamená, ¾e mu¾ m miluje ¾enu z; relae L(z;m) potom ¾e ¾ena z milujemu¾e m: (V¹imnìte si, ¾e relae L není na rozdíl od S symetriká, tedy zatímo S(m; z) implikuje S(z;m);v pøípadì L(m; z) to neplatí.) Zapi¹te následujíí výroky do symbolikého jazyka, vyslovte a zapi¹te jejihnegae:Ka¾dý mu¾ je ¾enatý.Existuje svobodná ¾ena.Existují alespoò dva svobodní mu¾i.Existuje mu¾ se dvìma man¾elkami.V¹ehny man¾elky jsou vìrné.Existuje mu¾ s nevìrnou man¾elkou.Ka¾dý mu¾ miluje nìjakou ¾enu.Rozmyslete si negai následujíího výroku: Ka¾dý student má pøítelkyni, její¾ v¹ehny kamarádky budoune¹»astné, kdy¾ on nebude umìt poèítat.Matematiká induke: Doka¾te následujíí tvrzení (n je v¾dy pøirozené èíslo):1 + q + q2 + : : :+ qn = qn � 1q � 1 pro q 6= 1;12 + 22 + : : :+ n2 = n(n+ 1)(2n+ 1)6 ;n! � �n+ 12 �n ;(a+ b)n = nXk=0�nk�akbn�k; pro a; b 2 RnXk=0�nk� = 2n:Èíselné mno¾iny: Doka¾te, ¾e p2 není raionální èíslo. Doka¾te, ¾e pp není raionální èíslo pro ¾ádnéprvoèíslo p:Suprema a in�ma: Naleznìte maxima, minima, suprema a in�ma následujííh mno¾in:M1 := nmn : m;n 2 NoM2 := nmn : m;n 2 N;m < noM3 := nmn : m;n 2 N;m � noM4 := � mm+ n : m;n 2 N�Neurazte se, ale: Øe¹te nerovnii jx� 2j � x > jxj+ 2j2x� 1j:Naèrtnìte graf funke f(x) = jjjx� 1j � 1j � 1j:Øe¹te nerovnii jx2 � 4x+ 3j < 2(x+ 1):Øe¹te nerovnii x+ 2x� 1 � 2:Legrae:1. U Snìhurky bylo na narozenináh mnoho hostù. Doka¾te, ¾e alespoò dva z nih zde mìli stejný poèetpøátel.2. ©moulové mají ve vesnièe 13 domeèkù. Vzdálenosti mezi domeèky jsou rùzné. Ka¾dý ©moula hodíèasto na náv¹tìvu do nejbli¾¹ího domeèku s dáreèkem. Je ve ¹moulí vesnièe domeèek, kam nikdo nehodína náv¹tìvu?3. Máte velblouda a 3000 banánù. Tr¾i¹tì je 1000 mil daleko. Velbloud unese nejvíe 1000 banánù. Ka¾doumíli, po kterou nese banány, sní jeden banán. Kolik nejví banánù mù¾e pøinést do tr¾i¹tì?


